ZORRO Profesor 
Edson Curahua 


GEOMETRÍA 


LA 
PITAGORAS 
ACADEMIA 





PROBLEMAS 





PROBLEMAS 
PROPUESTOS 


> 


PITASORAS PROBLEMAS 


ACADEMIA 





01. En un triángulo equilátero ABC la altura BH y la 
ceviana interior AD se intersecan en P. Si 
mZ DAC-45 y PB-6, calcular DC. 

A)3 B)6 C)8 

D)9 E) 12 


Resolución: 
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Se pide: DC=x 
Dato: AABC: Equilátero 


Se observa: AH=HC=n 
y mZABH = mZHBC = 30 
Se traza PC, luego: AP = PC = К, 
mZPCA = 45, mZPCB = 15 y mZAPC = 90 
Trazamos la mediana PM en el triángulo 
rectángulo CPD, entonces: 
CM=MD=PM=b 
mZCPM = 15 y mZPMD = 30 
Por último: ABPM es isósceles 


>b=6 
..& = 2b = 12 Rpta: E 
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02. Exteriormente al rombo ABCD se construye el 
triángulo equilátero BPC. Calcular mZAPD. 


A) 22,5 B) 30 C) 37 
D) 45 E) 36 
Resolución: 


Rpta: B 
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02. Exteriormente al rombo ABCD se construye el 
triángulo equilátero BPC. Calcular mZAPD. 
A) 22,5 B) 30 C) 37 
0) 45 E) 36 
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03. En la figura B, C, P y Q son puntos de 
tangencia. Calcular el valor de x. 





A) 15 B) 20 C)25 
D) 30 E) 40 
Resolución: 


Rpta: A 
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Por propiedad BQ y CP son bisectrices. 
En el triángulo ABC: 2a + 20 + 50 = 180 
эа+Ө = 65 
Además: m2ZBPN=8ym2ZCQN = а 
Finalmente, por propiedad: 
50+x=a+0 
х= 15 Rpta: A 
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04. En un triángulo ABC: AB-10, BC-8 y AC-9, se 
traza la bisectriz exterior BM por el incentro de 
dicho triángulo se traza una recta paralela a BM 
que interseca a CM en N. Calcular CN. 


A)9,1 B) 9,2 C) 9,3 
0) 9,5 E) 9,9 
Resolución: 


Rpta: C 
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Resolución: 


BI 1048 
Por teorema del incentro: ID - 9 =2 


> ВІ = 2ке1р =k 
















M eii. d£ BS OR 
or teorema de la bisectriz interior: 8 “DC 4 


+ Ар = 5y DC =4 


M 


Por Thalesen a Ê E. ou amas 
or esen тап о E — RR سے‎ > = 
А 2k NM бш 


Finalmente por teorema de la bisectriz exterior: 
10 9+х+2(х+4) 
8 ох+2(х+4) 
28 — 


mb um 9,3 Rpta: C 
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05. En el cuadrilátero ABCD: mZABD-2(mZ BDC), 
mZ ADC-90 y las diagonales se intersecan en E. Si 
AB=AC=6 y EC=1, calcular CD. 


A) 2,5 В) 4 с) 2/3 
р) ae E) V6 
Resolución: 


Rpta: D 
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Resolución: 
En Ame, Por T. Bisect 


6_3 и 
a 2 a -4 


Ыы Ee: 


ON -6a -32 
P 


2x -3(7 


[гє 
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06. En el triángulo rectángulo ABC, recto en B, se 
ubica el punto D en AC de modo que la 
semicircunferencia de diámetro AD es tangente en 
Tal lado ВС. Si BT=DC y АВ=5, calcular TC. 


A) 5/2 B)7,5 С) 5/3 
D)5 E) 10 
Resolución: 


Rpta: D 


м 
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Resolución: 
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07. Calcular la medida del radio de la 
circunferencia circunscrita al hexágono ABCDEF, si 
AB=BC=CD=3 y DE=EF=FA=1. 


A)4 B) E cj 258 
p 32 E) E 
Resolución: 


Rpta: B 





PA m p RO B LEM AS 
Resolución: "ELEM EA ANA 
X 304 38 = 30 
ы e =120 
En Arab: 


2 
O ez Uca 
Xã =3 
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08. Sea ABCDE un pentágono regular y BDF un 
triángulo equilátero con F exterior al pentágono y 
relativo a AE. Calcular m.ZFAE. 


A) 36 B) 39 C) 42 
D) 46 E) 38 
Resolución: 


Rpta: C 


~ 
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Resolución: 
Е x+236 


En Axor: 


X+ 36+ x + 36424- (80 


APA 
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09. En la figura Т, О y L son puntos de tangencia. Si 
PQ || AB (AB es diámetro), calcular el valor de x. 


BA ZZ 
c 
A L B 
A) 30 B) 26,5 С) 45 
D) 37 E) 36 


Resolución: 
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Resolución: Se pide: x=? 
Trazamos por Q la tangente común que corta a 


la prolongación de AB en el punto C. Luego por 
ángulos entre paralelas, se tiene: 


mZA = mZT = x = mZQ = mZC 
Ahora el trapecio АТОС es isósceles. 
Trazamos OQ, luego: mZOQC = 90 
. Además: АО=00=К 
KT.  Sea0L=n>AL=AT=R+n 
yQC=R+n=LC 





Finalmente se observa que los lados del 
triángulo rectángulo ООС forman una 
progresión aritmética. 


1х = 37 Rpta: р 
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10. Se tiene un paralelogramo ABCD; las 
bisectrices exteriores de los ángulos de vértices C 
y D se cortan en М, tal que BC=4, CD=10 y AM=12, 


calcular BM. 

A) V15 B) V13 C) V17 
D) 2/13 E) 2/17 

Resolución: 


Rpta: E 
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Resolución: 
En AABC: 
2 2 
+2 20) 5 
x: = 68 
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11. Un triángulo acutángulo ABC de ortocentro H, 
está inscrito en una circunferencia de centro O. Se 
traza la altura BF del triángulo. Si el radio de la 
circunferencia mide А unidades y (ВН)(НЕ) = 


5R? : AT 
^g: entonces la longitud de OH es: 


R 2R R 
A) A B) & С)5 
р) zu E) T 


Resolución: 


Rpta: D 





“ы 


„ле YES 


PROPIEDAD 
B 










Resolución: 


Jaro: MS (X H: Ortocentro 
Las Г 











Li t. da Cuerdas: 
man z (R - x)(&4 х) 
— 


SÉ eR. ye 


. RR 
M: 
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12. En un octógono regular ABCDEFGH, cuya 


longitud de su lado es /4— 2X2u, se ubica el 
punto P en la diagonal AE tal que m.ZDPE=30. 
Entonces, la longitud (en u) de BP es: 


A)2/2-Y3  B)/2- /3 с) 3ү2- 42 
pD)4a-42 Е)Зу/2—У2 


Resolución: 


м 
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Resolución: 


Dato: £g = V4 — 2/2 
{2% = 52-5 
= 








En AP». 
X= TA одоо} cosas 


x 242-8 | 
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13. En la figura G es baricentro del triángulo ABC. 
Calcular AT, si ВО=4 y ОС=5 (С у Т son puntos de 


tangencia). 
Т; С 
D 
A B 
A) 5V6 B) 6/5 C) 3/10 
D) 4/10 E) 12 
Resolución: 


Rpta: B 
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Dato: G es baricentro del triángulo ABC. 
Se pide: AT=x 
Por teorema de la tangente: 

BG? =94 >BG=6 


Prolongamos BG hasta corta a AC en el punto 
M, luego: 


BG = 2(GM) > GM = 3 
Además, por mediana relativa a la hipotenusa: 

АМ = МС = ВМ = 9 
Por teorema de Іа tangente: 

(3)2= 9.ММ >MN=1 
Finalmente: 

x? = 18.10 


x= 6У5 Rpta: B 
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14. ABC es un triángulo rectángulo, recto en B, E 
es el excentro relativo a AC, BEN AC = (P). Si 
mZ C-37, calcular E 

A) 2/3 B) 3/4 C) 3/5 

D) 2/5 E) 3/7 

Resolución: 


~ 
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Resolución: 


- ST 
Ем АС; Tn SK em DE 


EN ACP, POR T BEST: 


Ak _ Xty 
An y 
7 X+ 
S Y 
° |2.X 
* X» Lan N 
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15. En el triángulo rectángulo ABC, recto en B, se 
traza la altura BH y la bisectriz interior AD, que 
interseca a BH en E. Si BE=1, calcular EH?+HD?. 


А) 1 В) 1,5 Cc) 2 
D) 4 E) 2/2 
Resolución: 


Rpta: С 
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Resolución: Se observa que el triángulo EBD es isósceles, 
luego: 


ВЕ = Вр = 1 
Trazamos DN 1 AC, entonces por teorema de 
la bisectriz: 
DB=DN=1 
Trazamos DM 1 BH, luego: 
DN=MH=1 >ME=1-xBM=x 
AHN = Мр = т 
Por el teorema de Pitágoras: 





Se pide: EH? + HD? = x? + y? ABMD: x? + т? = 1? 
Dato: ВЕ = 1 AHND: y? = m? + 12 
Sumando: 


x? +y? = 2 Крга: C 
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16. En un triángulo rectángulo ABC (recto en B) se 
traza la bisectriz interior BD y CH perpendicular a 
la prolongación de BD (H en dicha prolongación). 
Si BD=HD, calcular mZHAC. 

A) 22,5 B) 37 C) 53 

D) 26,5 E) 18,5 


Resolución: 


ACADEMIA 
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Resolución: 
EN En el triángulo BHC: 
b/ М. BH = HC = 2n 


B. У 
э mZDCH 





=% 268 
=z = 26, 





Prolongamos CH y BA hasta cortarse en el punto Р, luego: 
HC = PH = 2n 
Entonces por propiedad en el triángulo PBC: PA — 2(AB) 
Prolongamos AB hasta el punto Q, de modo que: AB = ВО 
э mZACB = mZBCQ = 18,5 
Por último: AH es base media del triángulo QPC, es decir: 
AH I QC. Rx 87 Rpta: B 
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17. En un triángulo rectángulo ABC, recto en B, se 
traza la altura BH, y en los triángulos ABH y HBC se 
trazan las bisectrices interiores BM y BN 


respectivamente. Calcular = si 3(HN)=2(NC). 


2/5 45 зу5 
А) та В) a C) a 
3/5 342 
D E 
Resolución: 


Rpta: C 
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18. En la figura el triángulo BDC es equilátero y los 
radios de las circunferencias, inscrita al triángulo 
ADB y exinscrita al triángulo ADC, miden 1 y 2. 


Calcular BC. 
D 
A B с 
А)4 В) 6 С) 4,5 
р) 2/5 Е) 2/3 
Resolución: 


Rpta: E 
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19. Se tiene un cuadrado ABCD circunscrito a una 
circunferencia, se traza la recta tangente que corta 
a las prolongaciones de AB y ADenP ySya BC y 
CDen О y В. Si QR=a y RS= b, calcular PQ. 


A) (a+b) B) (b - a) ce 
D) Vab رع‎ 
Resolución: 


Rpta: С 
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2O. ABC es un triángulo tal que: AB-3, BC-7 y 
AC-8. Sea P un punto exterior al triángulo y 
relativo a AB, de modo que mZPBA*mZPBC-180 
ymZPAB-mZ BAC. Calcular AP. 


A)1 B)2 C)2,5 
D)3 E) УЗ 
Resolución: 


Rpta: B 





MUCHAS 
GRACIAS 


